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Pri rieseni nerovnosti mame niekolko sposobov. Ukazeme si jednu najcastejsiu zbran - AG
nerovnost. Najprv sa pozrieme na vSeobecné tvrdenie, ktoré ho obsahuje.

Tvrdenie 1. Majme n € N ¢élenov x1, ..., x, € RT. Majme ich kvadraticky (K ), aritme-
ticky (A), geometricky (G) a harmonicky (H) priemer. Plati:

K>A>G>H

2 2 2
i tars+ -+ T1+To+...Ty n
> > Yrixe . Ty > T T - >0
n n —+ -+ + =
x1 X9 Tn
Vsetky tieto nerovnosti st samé o sebe uzitoéné, avsak najcastejsie pouzivanou je nerovnost
v strede, spominand AG nerovnost.
Vseobecnym postupom je ithadnut'n a éleny x; az x,. V nasledujtcich prikladoch si mo-
zeme vsimnut nejaké zakladné triky a na ¢o davat pozor, aby nase hadanie bolo Iahsie.

Priklad 1. z, y, z € R*
22 +y° > 3x%y
Vsimnime si: Nejaké cleny sa rovnaju, napriklad x; = x9 = a. V predoslom namiesto toho

aby sa na pravej strane objavili tri ¢leny, dva sa schovavaji v jednom. (2z = x + )

Priklad 2. z, y, 2 € Rt
3
x—+y+223x

Yz
Priklad 3. z, y, 2 € R
r oy oz
S+Z4+22>3
y 2z
Priklad 4. z, y, 2 € Rt
z x y
— +=2>2
r y+z z

Vsimnime si: Nejaké ¢leny maju casti, ktoré sa vykratia, a preto sa neobjavuju na lavej
strane. (Napriklad z; = %, Ty = IT).

Priklad 5. z, y, z € R

20 +y+2)(2® +y? +2%) > 2® + P + 22+ 15ayz
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Priklad 6. x4, ..., To0s € RT. N4jdite hodnoty @1, ..., Zo925 ak plati:

1
T+ — <2

<2

L2025

T2024 +
1
Toges + — < 2
T
Priklad 7. z, y, 2 € R
x3+y3+z3 > x2y+y22+z2x
Priklad 8. z, y, 2 € R

oy + iz 4+ Pr > 2Py +ytar + Py

Vsimnime si: Niekedy nemusime mat len jednu AG nerovnost ale viac AG nerovnosti
mohlo byt spojenych dohromady. Niekedy vSak mézeme postupovat naopak, ak mame viac
nerovnosti a spojime ich, vieme z nich vytvorit AG nerovnost a teda aj nieco dalsie z toho
vycitat.

Priklad 9. a, b, c € R™
a+b+c+6>3a+b+c)

Priklad 10. z, y, 2 € R
(x+y)(y+2)(z+x) > 8ryz

Priklad 11. a, b, c € R"
2
g(a+b+c) > Vab + Vbe + Yca — 1

Priklad 12. n € Nt
2 n n"

1 n
R >
(2+3jL +n+1> n+1

Priklad 13. a,b,c e R",0<a<b<c

(a + 3b)(b+ 4c)(c+ 2a) > 60abc

Priklad 14. z, y, z € R*

2+ Y7+ 22 > Jy? 22+ YV 4 a?
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